3% - Nombres et arithmétique

Lecon [1]

I. Rappels - calcul numérique

1. Nombres relatifs

* La somme de deux nombres positifs est

* La somme de deux nombres négatifs est

» La somme de deux nombres relatifs de signes contraires
* Le produit (le quotient) de deux nombres positifs est

* Le produit (Ie quotient) de deux nombres négatifs est

* Le produit (Ie quotient) de deux nombres de signes contraires est

+ par +

+ par —
» Regle des signes :

— par +

—_ par —_

2. Fractions et gquotients

* Simplification :
_ a
*sib#0etk#0: Z=

* Comparaison :

* on €crit les quotients avec le méme

. a c¢ :
*si hb>0:— et — sont rangés
b b

» Addition, soustraction :

* on €crit les quotients avec le méme

a c
esib#£0:~t—= t—
si P ot

 Multiplication :

a a
 multiplication d'un nombre par une fraction : si 5#0 : Z Xc=cX Z =

a_c
« multiplication de deux fractions : si b#0 et d #0 : Z X—=

d



3% - Nombres et arithmétique Lecon [2]

* Inverse, division :

* si x#0 : I'inverse de x est le nombre

nombre ‘ 1 ‘ 2 ‘ 4 ‘ 5 ‘ 10 ‘ 1000 ‘ -1 ‘ -0,25 ‘ -0,05 ‘ 125 ‘
wese ||| ||| 1 ]
) ) ) 1
* le produit d'un nombre par son inverse est isi x#0Q: X X—=
X

a
esia#0 et b#0 l'inverse de ; est

.. C . : . a.c_
* Diviser par un nombre revient a multiplier par son inverse : si b#0, c#0, d#0: —+—=

3. Puissances  écriture scientifigue

e Définition :

* g est un nombre relatif non nul et # un entier positif :

a = etqg "=

R —

* Cas particuliers :

Sia¢01a1= ;a_1= ;aoz
sinest entieret n>0:0"=  :0°
e Formules :
am
»si a#0, m et n entiers relatifs : " Xa"= et —=
a
a}’l
esia#0eth#0:a"Xb"= etE=

*si a#0 , m et n entiers relatifs : (a™)"'=

« Ecrire un nombre en notation scientifique , c'est I'écrire sous la forme
ax10” ou —ax10”, avec 1 <a <10 et p entier relatif.

Exemples :

753000 000=
0,00000789=
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IT. Diviseurs et PGCD
1. Définitions

* a et b sont deux nombres entiers. b est un diviseur de a lorsque

On dit aussi que a est un de b.
Exemples : 3 est un diviseur de 18, car
14 est un diviseur de 98, car

Remarque : tout nombre entier possede au moins diviseurs :

* a et b sont deux nombres entiers. Un nombre entier d est un diviseur commun a a et b
lorsque

Exemples : les diviseurs communs a 98 et 56 sont
Remarque : deux nombres entiers posseédent au moins diviseur commun :

Deux nombres sont premiers entre eux lorsque

* Le PGCD de deux nombres entiers est
Exemples : pged (12,;18)=
pged (36 ;90)=
Remarques : * le PGCD est utile pour

* deux nombres sont premiers entre eux si, et seulement si

. . a
* a et b étant entiers fraction g est lorsque
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2. Algorithme d'Euclide

» Avec des soustractions successives

Choisis
les deux nombres
aeth (a>b)

v

Calcule

leur différence
d=a-b

oui

le PGCD cherché
estbh

les nouveaux a et b
sont les anciens b et d
(a>b)

» Avec des divisions successives :

Choisis
les deux nombres
aeth (a>b)

v

Effectue

et conserve le reste r

oui

le PGCD cherché
estb

la division euclidienne

b devient a
et
r devient b

Exemple d'utilisation avec 440 et 120 :

a b d

pged (440, 120)=

Exemple d'utilisation avec 440 et 120 :

pged (440, 120)=



